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Predgovor

Zbirka zadataka iz Matematike 2 je name�ena studentima 1. godine Ma-
xinskog fakulteta u Beogradu i pokriva kompletno gradivo koje stu-
denti treba da savladaju iz predmeta Matematika 2 u drugom semestru
izuzev Diferencijalnih jednaqina prvog reda, koje su obra�ene u zbirci
posve�enoj Diferencijalnim jednaqinama. Naravno, zbirka mo�e biti
od koristi ne samo studentima Maxinskog fakulteta u Beogradu ve�
i drugima koji se interesuju za ovu problematiku.

Na poqetku svakog poglav	a dat je odgovaraju�i teorijski uvod sa
pregledom osnovnih metoda neophodnih za rexava�e zadataka. Ve�ina
zadataka su deta	no rexeni.

Posebnu zahvlanost dugujemo dr �or�u Krtini�u, vanrednom pro-
fesoru Matematiqkog fakulteta u Beogradu na deta	nom qita�u ru-
kopisa i vrlo korisnim savetima koje nam je dao u svojstvu recenzenta.

Autori �e biti zahvalni svima koji uka�u na eventualne grexke,
kako bi iste bile otklo�ene u narednom izda�u.



Glava 1

Neodre�eni integral

1.1 Osnovne definicije i metode integracije

Neka je funkcija f (x) definisana na intervalu (a, b). Primitivnom
funkcijom funkcije f (x) nazivamo diferencijabilnu funkciju ϕ (x)
koja zadovo	ava jednakost:

f (x) = ϕ′ (x) , x ∈ (a, b) .

Funkcija f (x) je izvod svoje primitivne funkcije, tada je f (x) pri-
mitivna funkcija i za ϕ (x) + c. To znaqi da data funkcija ima vixe
primitivnih funkcija, a razlika izme�u svih primitivnih funkcija
iste funkcije je konstanta. Ova qi�enica se jednostavno dokazuje, jer
ako su ϕ (x) i ψ (x) dve primitivne funkcije iste funkcije f (x), tada
je:

F (x) = ϕ (x)− ψ (x)⇒ F ′ (x) = ϕ′ (x)− ψ′ (x) = f (x)− f (x) = 0⇒ F (x) = c.

Definicija 1.1. Skup svih primitivnih funkcija funkcije f (x)
naziva se neodre�enim integralom funkcije f (x) i oznaqava se sa:

∫
f (x) dx.

U prethodnoj definiciji f (x) je podintegralna funkcija, dok je
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f (x) dx podintegralni izraz. Ako je ϕ (x) primitivna funkcija fu-
nkcije f (x) onda se neodre�eni integral mo�e napisati:

∫
f (x) dx = ϕ (x) + c, c ∈ R. (1.1)

O konstanti c vixe �e biti dato u poglav	u 1.3.1. Za sada je dovo	no
re�i da je c konstanta.

Teorema 1.1. Neka je ϕ (x) primitivna funkcija funkcije f (x). Tada
je:

a) d

(∫
f (x) dx

)
= f (x) dx,

b)

∫
d (ϕ (x)) = ϕ (x) + c,

v)

∫
kf (x) dx = k

∫
f (x) dx, k ∈ R, i

g)

∫ [
f (x) + g (x)

]
dx =

∫
f (x) dx+

∫
g (x) dx.

Dokaz. U dokaziva�u prve dve osobine koristi se posledica teoreme
iz diferencijalnog raquna:

df (x) = f ′ (x) dx.

a) Ako se na�e diferencijal jednakosti (1.1) i iskoristi da je d (c) =
0, tada je:

d

(∫
f (x) dx

)
= dϕ (x) = ϕ′ (x) dx = f (x) dx⇒

(∫
f (x) dx

)′
= f (x) .

b) Kako je d (ϕ) = ϕ′dx sledi:

∫
dϕ (x) =

∫
ϕ′ (x) dx =

∫
f (x) dx = ϕ (x) + c.

2



1.1. Osnovne definicije i metode integracije

v) Ako se na�e izvod leve:

(∫
kf (x) dx

)′
= kf (x) ,

a zatim i desne strane jednakosti:

(
k

∫
f (x) dx

)′
= k

(∫
f (x) dx

)′
= kf (x) ,

iz jednakosti leve i desne strane tvr�e�e neposredno sledi.

g) Izvod leve strane jednak je:

(∫ [
f (x) + g (x)

]
dx

)′
= f (x) + g (x) ,

dok je izvod desne strane jednak:

(∫
f (x) dx+

∫
g (x) dx

)′
=

(∫
f (x) dx

)′
+

(∫
g (x) dx

)′

= f (x) + g (x) ,

qime je, kao i u prethodnom sluqaju, dokazano tvr�e�e.

Osobine (1.1a) i (1.1b) pokazuju odnos izvoda { diferencijala fu-

nkcije i integrala, dok osobine (1.1v) i (1.1g) pokazuju aditivnost
neodre�enog integrala. Teorema 1.1 omogu�ava jednostavno rexava�e
relativno slo�enih integrala. Iskoristimo jednakost:

(
ln (f (x))

)′
=

1

f (x)
· f ′ (x) ,

u rexava�u integrala, koji se u opxtem obliku mogu zapisati na slede�i
naqin:

∫
1

f (x)
· f ′ (x) dx =

∫
f ′ (x)

f (x)
dx =

∫
d (ln |f (x)|) = ln |f (x)|+ c.

Konaqno je: ∫
f ′ (x)

f (x)
dx = ln |f (x)|+ c. (1.2)

3



Glava 1. Neodre�eni integral

U rexava�u prethodnog integrala korix�ena je osobina (1.1b). Pozna-
va�e izvoda, trigonometrije i osobina (1.1a) - (1.1g) poma�e u rexa-
va�u integrala, koji se pojav	uju kao delovi jox slo�enijih zadataka.
Naredni primeri to pokazuju:
primer: Rexiti neodre�eni integral:

I =

∫
dx

sinx
.

Ako iskoristimo sin 2α = 2 · sinα · cosα tada je:

I =

∫
dx

2 · sin x
2
· cos

x

2

=

∫
dx

2 ·
sin

x

2

cos
x

2

· cos2
x

2

=

∫
dx

2 · tg x
2
· cos2

x

2

=

∫
(

tg
x

2

)′

tg
x

2

dx

i primenimo (1.2) na dati integral:

I =

∫
dx

sinx
= ln

∣∣∣tg x
2

∣∣∣+ c. (1.3)

primer: Rexiti neodre�eni integral:

I =

∫
dx

cosx
.

Dati integral se svodi na integral (1.3). Prethodno se mora isko-

ristiti trigonometrijska jednakost sin
(
α± π

2

)
= ± cosα, sledi da je

dati integral jednak:

I =

∫
dx

cosx
=

∫
dx

sin
(
x+

π

2

)

i primenom (1.3) dobija se:

I = ln

∣∣∣∣∣∣
tg
x+

π

2
2

∣∣∣∣∣∣
= ln

∣∣∣∣tg
2x+ π

4

∣∣∣∣+ c.

4



1.2. Tabliqni { osnovni integrali

Konaqno je:

I =

∫
dx

cosx
= ln

∣∣∣∣tg
2x+ π

4

∣∣∣∣+ c. (1.4)

1.2 Tabliqni { osnovni integrali

∫
xαdx =

xα+1

α+ 1
+ c, α 6= 1. (1.5)

∫
1

x
dx = ln |x|+ c. (1.6)

∫
exdx = ex + c. (1.7)

∫
axdx =

ax

ln a
+ c, a ∈ (0, 1) ∪ (1,+∞) . (1.8)

∫
sinx dx = − cosx+ c. (1.9)

∫
cosx dx = sinx+ c. (1.10)

∫
dx

cos2 x
= tg x+ c. (1.11)

∫
dx

sin2 x
= − ctg x+ c. (1.12)

∫
dx√

1− x2
= arcsinx+ c. (1.13)

∫ −dx√
1− x2

= arccosx+ c. (1.14)

∫
dx

1 + x2
= arctg x+ c. (1.15)

∫ −dx

1 + x2
= arcctg x+ c. (1.16)

5



Glava 1. Neodre�eni integral

∫
dx√
x2 ± a

= ln
∣∣∣x+

√
x2 ± a

∣∣∣+ c, a 6= 0. (1.17)

∫
shx dx = chx+ c. (1.18)

∫
chx dx = shx+ c. (1.19)

∫
dx

ch2 x
= tanhx+ c. (1.20)

∫
dx

sh2 x
= − cothx+ c. (1.21)

Dobro poznava�e izvoda i tabliqnih integrala qesto omogu�ava da se
integrali jednostavno rexe:

∫
cos 2x dx =

1

2
sin 2x+ c.

Rexe�e smo napisali na osnovu zna�a izvoda:

(
1

2
sin 2x

)′
=

1

2
cos 2x · 2 = cos 2x

i tabliqnog integrala (1.10). U nastavku ove glave data su rexe�a
nekih integrala koji se pojav	uju u rexava�u slo�enijih primera.
Ovi integrali se smatraju za integrale proxirene tabele osnovnih

integrala.
primer: Rexiti neodre�eni integral:

I =

∫
sin2 x dx.

Ako iskoristimo jednakost sin2 2α =
1− cosα

2
:

I =

∫
1− cos 2x

2
dx =

1

2

(∫
dx−

∫
cos 2x dx

)

=
1

2

(
x− 1

2
sin 2x

)
+ c.

Konaqno se dobija:

I =

∫
sin2 x dx =

1

2
x− 1

4
sin 2x+ c. (1.22)

6



1.2. Tabliqni { osnovni integrali

Na sliqan naqin se mogu izraqunati integrali koji kao podintegralnu

funkciju imaju cos2 x, sin4 x i cos2 x. Prethodni primer pokazuje da je
u rexava�u integrala potrebno pored izvoda znati i trigonometriju.
Postupak za rastav u proste razlomke izraza:

1

x2 − 1
=

1

(x− 1) · (x+ 1)
≡ A

x− 1
+

B

x+ 1
(1.23)

sastoji se u prepoznava�u identiqki jednakih izraza sa leve i desne
strane. Dve racionalne funkcije su identiqki jednake ako su im iden-
tiqki jednaki brojioci i imenioci, sledi:

1

x2 − 1
≡ A · (x+ 1) +B · (x− 1)

(x− 1) · (x+ 1)
⇒ 1 ≡ x · (A+B) + (A−B) .

Imenioci su indentiqki jednaki, dok su brojioci polinomi. Dva poli-
noma su identiqki jednaka ako su im jednaki odgovaraju�i koeficije-
nti, xto najqex�e za posledicu ima dobija�e sistema jednaqina. U
navedenom primeru, odgovaraju�i sistem jednaqina je:

A + B = 0
A − B = 1

qija su rexe�a A =
1

2
i B = −1

2
. Tada je (1.23) jednako:

1

x2 − 1
=

1

2
· 1

x− 1
− 1

2
· 1

x+ 1
.

Razmotrimo jox jedan integral iz proxirene tabele tabliqnih inte-
grala.
primer: Rexiti neodre�eni integral:

I =

∫
dx

x2 − 1
.

Ako se iskoristi postupak za rastav izraza (1.23) u proste razlomke:

I =

∫
dx

x2 − 1
=

∫
dx

(x− 1) · (x+ 1)
=

∫ (
A

(x− 1)
+

B

(x+ 1)

)
dx

i tabliqni integral (1.6) dobija se:

I =
1

2

(∫
dx

x− 1
−
∫

dx

x+ 1

)
=

1

2

(
ln |x− 1| − ln |x+ 1|

)
.

7
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Konaqno je:

I =

∫
dx

x2 − 1
=

1

2
· ln |x− 1|
|x+ 1| + c. (1.24)

Pojedini koraci prime�eni u rexava�u prethodnih primera bi�e po-
sebno objax�eni u narednim poglav	ima.

1.3 Smena promen	ive

1.3.1 Teorema o smeni promen	ive u neodre�enom inte-

gralu

Teorema o smeni promen	ive u neodre�enom integralu zasnovana je na
izvodu slo�ene funkcije.

Teorema 1.2. Neka je ϕ (t), t ∈ (a, b), primitivna funkcija funkcije
f (t) i neka je funkcija t = g (x) diferencijabilna za x ∈ (c, d). Tada
postoji primitivna funkcija funkcije f (g (x)) g′ (x) i pri tome va�i
jednakost: ∫

f (g (x)) g′ (x) dx = ϕ (g (x)) + c. (1.25)

Dokaz. Ako se na�e izvod leve strane jednakosti (1.25), dobija se:

(∫
f (g (x)) g′ (x) dx

)′
= f (g (x)) g′ (x)

xto je jednako izvodu iste desne strane jednakosti (1.25):

(ϕ (g (x)) + c)′ = ϕ′ (g (x)) g′ (x) = f (g (x)) g′ (x) .

U rexava�u integrala (1.22) uvedena smena:

ax = t⇒ a · dx = dt⇒ dx =
dt

a
8



1.3. Smena promen	ive

za a 6= 0 nije ni razmatrana. Iskoristili smo qi�enicu da se ko-
nstanta uz x pojav	uje u rexe�u integrala kao reciproqna vrednost.
Sliqno va�i za smenu:

x+ b = t⇒ dx = dt,

odakle sledi da dodava�e konstante na x nema uticaja na rexe�e inte{
grala. Zato se integral (1.24) i rexavao samo na osnovu izvoda. Ra-
zmotrimo zato, kako uopxtena linearna smena ax + b = t, a 6= 0, utiqe
na rexe�e integrala:

ax+ b = t⇒ a · dx = dt⇒ dx =
dt

a
.

Neka je dat integral, takav da se mo�e primeniti navedena smena:
∫
f (ax+ b)dx =

1

a

∫
f (t)dt =

1

a
ϕ (t) + c =

1

a
ϕ (ax+ b) + c

gde je ϕ (x) primitivna funkcija funkcije f (x). Mo�e se zak	uqiti
da promene u rexe�u nisu posebno velike, jer se celokupno rexe�e

mno�i sa
1

a
.

primer: Rexiti neodre�eni integral:

I =

∫
(2x+ 1)2dx.

Prvi naqin je da se iskoristi formula za kvadrat binoma:

I =

∫
(2x+ 1)2dx =

∫ (
4x2 + 4x+ 1

)
dx =

4

3
x3 + 2x2 + x+ c

dok je drugi naqin da se u I primeni smena

2x+ 1 = t⇒ dx =
1

2
dt,

odakle je:

I =
1

2

∫
t2dt =

1

6
t3 + c =

1

6
(2x+ 1)3 + c =

4

3
x3 + 2x2 + x+

1

6
+ c.

Integral I ima na prvi pogleda razliqita rexe�a.

Prethodni primer pokazuje da je primitivna funkcija jednaka u oba
rexe�a, dok se konstante razlikuju za 1

6 . Zato se mo�e re�i da ko-
nstanta u (1.1) predstav	a bilo koju konstantu { realni broj, a ne
odre�enu konstantnu vrednost. Rexe�e neodre�enog integrala pred-
stav	a familiju krivih , a ne taqno odre�enu krivu.
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Glava 1. Neodre�eni integral

1.3.2 Integrali sa trigonometrijskom smenom

To su integrali sa podintegralnim funkcijama oblika:

√
1− x2,

√
x2 + 1,

√
x2 − 1,

koje su posebno pogodne za uvo�e�e smena zasnovanih na osnovnim tri-
gonometrijskim jednakostima, izvedenim iz sin2 α+ cos2 α = 1, i hipe-
rboliqkoj jednakosti ch2 x− sh2 x = 1.
primer: Rexiti neodre�eni integral:

I =

∫ √
1− x2 dx.

Posmatra�em podintegralne funkcije i jednakosti sin2 α = 1 − cos2 α
i cos2 α = 1− sin2 α, prirodno je smeniti:

x = sin t⇒ dx = cos t dt,

(kako mora biti 1− x2 > 0 jer se ovaj izraz nalazi pod korenom, va�i
|x| 6 1 i stoga je definisano t = arcsinx za koje va�i sin t = x). Tada
je:

I =

∫ √
1− sin2 t · cos t dt =

∫
cos2 t dt.

Dobijeni integral je oblika (1.22) i rexe�e je:

I =

∫
cos2 t dt =

1

2
t+

1

4
sin 2t+ c.

Vra�aju�i uvedenu smenu, gde je t = arcsinx dobijamo:

I =

∫ √
1− x2 dx =

1

2
arcsinx+

1

4
sin (2 · arcsinx) + c. (1.26)

Napomenimo da u opxtem sluqaju va�i
√

1− sin2 t =
√

cos2 t = | cos t| =
± cos t u zavisnosti od znaka vrednosti cos t. Me�utim, kako t = arcsinx
kao vrednost funkcije arcsin pripada intervalu [−π

2 ,
π
2 ] u kojem je cos t >

0, to je posled�e izvo�e�e u potpunosti korektno. Inaqe, na osnovu
adicionih formula (sinus dvostrukog ugla) imamo

1

4
sin 2t =

1

2
sin t cos t =

1

2
x
√

1− x2,

10



1.3. Smena promen	ive

tako da mo�emo pisati i

I =

∫ √
1− x2 dx =

1

2
arcsinx+

1

2
x
√

1− x2 + c. (1.27)

primer: Rexiti neodre�eni integral:

I =

∫ √
x2 + 1 dx.

Posmatra�em podintegralne funkcije i iz osnovne jednakosti hipe-
rboliqkih funkcija prirodno je smeniti:

x = sh t⇒ dx = ch t dt,

tada je:

I =

∫ √
sh2 t+ 1 · ch t dt =

∫
ch2 t dt.

Dobijeni integral se sliqo rexava kao (1.22):

I =

∫
ch2 t dt =

∫
1 + ch 2t

2
dt =

1

2
t+

1

4
sh 2t+ c.

Vra�aju�i uvedenu smenu, gde je t = arshx dobijamo:

I =

∫ √
x2 + 1 dx =

1

2
arshx+

1

4
sh (2 arshx) + c. (1.28)

Rexe�e mo�e da se zapixe i na drugi naqin, kako je

arshx = ln
(
x+

√
x2 + 1

)

zatim na osnovu:

sh 2t = 2 · sh t · ch t = 2x
√
x2 + 1

(
ch t =

√
sh2 t+ 1 =

√
x2 + 1

)
,

sledi

I =

∫ √
x2 + 1 dx =

1

2
ln
(
x+

√
x2 + 1

)
+

1

2
x
√
x2 + 1 + c. (1.29)
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Glava 1. Neodre�eni integral

primer: Rexiti neodre�eni integral:

I =

∫ √
x2 − 1 dx.

Posmatra�em podintegralne funkcije prirodno je uvesti smenu:

x = ± ch t⇒ dx = ± sh t dt

(kako mora biti x2 − 1 > 0 jer se ovaj izraz nalazi pod korenom, va-
�i |x| > 1 i stoga je definisano t = arch |x| za koje va�i ch t = |x|,
x = ± ch t u zavisnosti od znaka vrednosti x ). Tada je:

I =

∫ √
ch2 t− 1 · (± sh t dt) =

∫
(± sh t dt) · (± sh t dt) =

∫
sh2 t dt.

Dobijeni integral se sliqno rexava kao trigonometrijski:

I =

∫
sh2 t dt =

∫
ch 2t− 1

2
dt =

1

4
sh 2t− 1

2
t+ c.

Vra�aju�i uvedenu smenu, gde je t = archx dobijamo:

I =

∫ √
x2 − 1 dx =

1

4
sh (2 archx)− 1

2
archx+ c. (1.30)

Kako je archx = ln
(
x+
√
x2 − 1

)
i kao u prethodnom sluqaju imamo

sh 2t = 2 · ch t · sh t = 2x
√
x2 − 1

(
sh t =

√
ch2 t− 1 =

√
x2 − 1

)
,

primetimo da se rexe�e mo�e zapisati i u obliku:

I =

∫ √
x2 − 1 dx =

1

2
x
√
x2 − 1− 1

2
ln
(
x+

√
x2 − 1

)
+ c. (1.31)

Prirodno je razmotriti rexava�e opxtijeg integrala1:

∫ √
x2 + ax+ b dx. (1.32)

1Najopxtije je posmatrati podkoreni izraz oblika px2 + qx + r, koji postaje

p

(
x2 +

q

p
x+

r

p

)
, sledi da je dovo	no posmatrati podkoreni izraz x2 + ax+ b.
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1.3. Smena promen	ive

Podintegralna funkcija mo�e, namexta�em potkorene veliqine na
potpuni kvadrat, da se zapixe na slede�i naqin:

I =

∫ √
x2 + 2 · a

2
· x+

(a
2

)2
−
(a

2

)2
+ b dx

=

∫ √(
x+

a

2

)2
−
(a

2

)2
+ b dx.

Neophodno je odrediti znak sabirka pod korenom podintegralne fu-
nkcije:

−
(a

2

)2
+ b.

Jasno je da sve zavisi od znaka pomenutog sabirka jer posled�i inte-
gral svodi na jedan od integrala (1.28){(1.30).

1.3.3 Zadaci

Prva dva primera se rexavaju direktno na osnovu zna�a tablice inte-
grala (iako na prvi pogled mo�da deluju komplikovanije). Napome-
nimo da se za sve primere do kraja glave podrazumeva da se rade tamo
gde to ima smisla, u prvom primeru za x > 0.

Zadatak 1.1 Rexiti integral:

I =

∫
(
√
x− 1)

2

5
√
x

dx.

Rexe�e:

I =

∫
x− 2x

1
2 + 1

x
1
5

dx =

∫ (
x

4
5 − 2x

3
10 + x−

1
5

)
dx

=
x

9
5

9
5

− 2
x

13
10

13
10

+
x

4
5

4
5

+ c.

Konaqno:

I =
5

9
x

9
5 − 20

13
x

13
10 +

5

4
x

4
5 + c.
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Glava 1. Neodre�eni integral

Zadatak 1.2 Rexiti integral:

I =

∫
2x + 3x

6x
dx.

Rexe�e:

I =

∫
2x

6x
dx+

∫
3x

6x
dx =

∫ (
1

3

)x
dx+

∫ (
1

2

)x
dx

=

(
1

3

)x

ln

(
1

3

) +

(
1

2

)x

ln

(
1

2

) + c.

Konaqno:
I = −3−x ln 3− 2−x ln 2 + c.

Zadatak 1.3 Rexiti integral:

I =

∫
cos2 x dx.

Rexe�e: Iskoristimo cos2 x =
1 + cos 2x

2
:

I =

∫
1 + cos 2x

2
dx =

1

2

(∫
dx+

∫
cos 2x dx

)

=
1

2

(
x+

1

2
sin 2x

)
+ c.

Konaqno se dobija:

I =

∫
cos2 x dx =

1

2
x+

1

4
sin 2x+ c. (1.33)
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1.3. Smena promen	ive

Zadatak 1.4 Rexiti integral:

I =

∫
sin4 x dx.

Rexe�e:

∫
sin4 x dx =

∫ (
1− cos 2x

2

)2

dx

=

∫
1− 2 cos 2x+ cos2 2x

4
dx

=
1

4

∫
dx− 1

2

∫
cos 2x dx+

1

4

∫
cos2 2x dx.

Uvedimo smenu:

2x = t⇒ 2dx = dt⇒ dx =
dt

2

nakon smene u drugom integralu i primene rezultata (1.33) za tre�i
integral dobija se:

I =
1

4

∫
dx− 1

2
· 1

2

∫
cos t dt+

1

4
· 1

2

∫
cos2 t dt

=
1

4
x− 1

4
sin t+

1

8

∫
cos2 t dt

=
1

4
x− 1

4
sin t+

1

8
·
(

1

2
t+

1

4
sin 2t

)
.

Posle vra�a�a uvedene smene konaqno se dobija:

I =
3

8
x− 1

4
sin 2x+

1

32
sin 4x+ c. (1.34)

Zadatak 1.5 Izvesti

∫
axdx za a ∈ (0, 1) ∪ (1,+∞) koriste�i

∫
exdx.

Rexe�e: Kako je a ∈ (0, 1)∪ (1,+∞) to je mogu�e napisati ax = ex ln a

odakle je:

I =

∫
axdx =

∫
ex·ln adx.
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Glava 1. Neodre�eni integral

Uvo�e�em smene:

x ln a = t⇒ ln a dx = dt⇒ dx =
dt

ln a

dobijamo:

I =
1

ln a

∫
etdt =

1

ln a
et + c =

1

ln a
ex·ln a + c =

1

ln a
ax + c.

Zadatak 1.6 Rexiti integral:

I =

∫
dx√

2x− 3
.

Rexe�e: Ako se uvede linearna smena:

2x− 3 = t⇒ 2 dx = dt⇒ dx =
dt

2

integral se svodi na tabliqni. Rexe�e je mogu�e odmah napisati, ako
se dobro poznaju tabliqni integrali.

I =
√

2x− 3 + c.

U suxtini je ura�eno slede�e:

I =

∫
1√
t

dt

2
=

∫
1

2
t−

1
2 dt =

1

2

t
1
2

1
2

+ c =
√

2x− 3 + c.

Zadatak 1.7 Rexiti integral:

I =

∫
cos2

(
π − 2α

3

)
dα.
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1.3. Smena promen	ive

Rexe�e: Ako se uvede linearna smena:

π − 2α

3
=
π

3
− 2

3
α = t⇒ −2

3
dα = dt⇒ dα = −3

2
dt

integral se svodi na poznati integral (1.33). Rexe�e je mogu�e odmah
napisati:

I = −3

2
·
[

1

2

(
−2

3
α+

π

3

)
+

1

4
sin

(
−4

3
α+

2π

3

)]
+ c

=
1

2
α− π

4
− 3

8
sin

(
−4

3
α+

2π

3

)
+ c,

pri qemu nam π
4 u posled�em izrazu ni ne treba s obzirom na to da

predstav	a konstantnu vrednost. U suxtini je ura�eno slede�e:

−3

2

∫
cos2 t dt = −3

2

(
t

2
+

1

4
sin 2t

)
+ c

= −3

2

(
−2

3α+ π
3

2
+

1

4
sin

(
−4

3
α+

2π

3

))
+ c.

Zadatak 1.8 Rexiti integral:

I =

∫
x · e1−x2

5 dx.

Rexe�e: Smenom

1− x2

5
= t⇒ −2x

5
dx = dt⇒ xdx = −5

2
dt

dati integral se svodi na:

I = −5

2

∫
et dt = −5

2
et + c = −5

2
e1−x2

5 + c.
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